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Prosze
↪
obliczyć ca lki po wskazanym obszarze D:

1.

∫∫
D

cos(x2 + y2)dxdy, D = {(x, y) : x2 + y2 ≤ 1, x ≤ 0}

2.

∫∫
D

ln(x2 + y2)

x2 + y2
dxdy, D = {(x, y) : 1 ≤ x2 + y2 ≤ 2, y ≤ 0}

3.

∫∫
D

√
x2 + y2dxdy, D = {(x, y) : x2 + y2 ≤ 4}

4.

∫∫
D

x2 + y2dxdy, D = {(x, y) : 1 ≤ x2 + y2 ≤ 4}

5.

∫∫
D

(x+ 2y)dxdy, D = {(x, y) : x2 + y2 ≤ 1, y ≥ 0}

6.

∫∫
D

1

x2 + y2
dxdy, D = {(x, y) : 1 ≤ x2 + y2 ≤ e}

7.

∫∫
D

ex2+y2

dxdy, D = {(x, y) : 1 ≤ x2 + y2 ≤ 4}

8.

∫∫
D

√
R2 − x2 − y2dxdy, D = {(x, y) : x2 + y2 ≤ R2}

9.

∫∫
D

2− 3x− 2ydxdy, D = {(x, y) : x2 + y2 ≤ R2}

10.

∫∫
D

ln(x2 + y2)dxdy, D = {(x, y) : 1 ≤ x2 + y2 ≤ e oraz x ≥ 0}

Prosze
↪
znaleźć średnia

↪
wartość funkcji

11. f(x, y) = x+ 6y na obszarze ograniczonym krzywymi y = x, y = 5x, x = 1

12. f(x, y) =
√
R2 − x2 − y2 w kole x2 + y2 ≤ R2

13. f(x, y) = 12 − 2x − 3y na obszarze ograniczonym krzywymi 12 − 2x − 3y = 0,
x = 0, y = 0

Prosze
↪
znaleźć wspó lrze

↪
dne środka cie

↪
żkości

14. jednorodnego pó lkola o promieniu R.

15. jednorodnego pó lpierścienia a2 ≤ x2 + y2 ≤ b2, y ≥ 0

16. p lyty 0 ≤ x ≤ 2, 0 ≤ y ≤ 2, o ge
↪
stości ρ(x, y) = x

Przy pomocy rachunku ca lkowego prosze
↪
znaleźć obje

↪
tość bry l:

17. B = {(x, y, z) : x2 + y2 + z2 ≤ R2, z ≥ 0}

18. B = {(x, y, z) : x2 + y2 ≤ R2, 0 ≤ z ≤ x}
Prosze

↪
obliczyć obje

↪
tość bry ly ograniczonej powierzchniami

17. z = 1 + x+ y, x = 0, y = 0, z = 0, x+ y = 1

18. x+ y + z = 10, x2 + y2 = 4, x = 0, y = 0, z = 0

19. y = x2, z = x2 + y2, y = 1, z = 0

20. Osie dwóch walców o wspólnym promieniu R przecinaja
↪

sie
↪

pod ka
↪
tem prostym.

Prosze
↪
znaleźć obje

↪
tość cze

↪́
sci wspólnej.


